
演習問題
ーー

（I) 二項分布ポアソン分布、正規分布、ガンマ分布の再生性を

畳み込みを用いて示せ.
(2） X , Y が独立でともに連続分布であるときP a tた。）=0を示せ.
(う） X ,Y が独立なとき、ボレルの測ななに対しfa)，8(Y)も
独立であることを示せ. 「

（4） 2つの独立同一なコーシー分布に従うとして、

との和のp.d.frを畳み込みを用いて計算せよ. （難）

(ち） X , Y がそれぞれ独立にガンマ分布G L Rが、GCA.P)に従うとき、が
Z = 入は共通

X t Y
の従う分布のPdf.を求めよ.

f:健 R uかとなると話は
(6） fi Rd R を ' S関数とする. 言わるので注意

( i) ep i( f ) = （いい
ん） ERM'I fNEW}

は 閉' 集合であることを示せ、なおf が連続関数になることは使って良い.

（ii) 非空な閉凸集合H E Rdt'に対し、以下が知られている

「Hの境界上の点Z o e 2 H に対し、あるA E Rが（垈）が存在して.
だとも！！を 進も1aが成り立つ」

（支持超平面の定理、分離定理）

これと(i)を用いて.任意のK E Rdにおいて.
ある正の実数P と gE Rdが存在して.

95 ( t pf G) E T x ' t p w （し（）
（'， W ) E epiCfl)

が成り立つことを示し、2女）キ0であることを示せ.
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(7） o <の < p < o に対し.
I NHd E I NHp ( t . p t 1でも良い）

を示せ.
(8） X E にの とき、 X E L' でもあることを示せ、

また、このとき、 f ニ E C X ] に対し.

E k t a ) 2 ] E E [CX-a)2 ] （とER)
を示せ .

(9） XnE L ' (En) とする。 また . でP E [Xn ] く とする.

Xu I X であるとき、X E 4であり、特に

E [ X n ] A E [ X ]

となることを示せ.

(10） x z o , Y z o として、 P 2 1 に対し、

E [ C +Y P ] E 2 M (ELX P ] + E [ P ] ）
を示せ .
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